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Interrogation
Lundi 24 septembre 2018

Codez votre numéro d’étudiant ci-contre
et inscrivez vos nom et prénom ci-dessous.

NOM et Prénom :

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

Les questions faisant apparaître le symbole ♣ peuvent présenter une ou plusieurs bonnes réponses. Les autres ont une
unique bonne réponse.

1. Soit f : R −→ R une fonction dérivable sur R∗. Indiquer les énoncés corrects.
Si f admet une limite �nie en 0, alors elle peut être prolongée par continuité en 0.
La fonction f admet un développement limité à l’ordre 1 en 0 si, et seulement si, elle est dérivable en 0.
Si f ′(x) admet une limite �nie ` lorsque x → 0, alors f est dérivable en 0 avec f ′(0) = `.

Dans toute la suite, (un) et (vn) désignent deux suites réelles.
2. Si un+1 − un tend vers 0 lorsque n→∞, alors la suite (un) converge.

Vrai Faux

3. Le réel 0,99999 . . . =
∞∑
n=1

9
10n

est égal à 1.
Vrai Faux

4. On suppose (un) à termes positifs. Si la série
∑

un converge, alors la série
∑√

un converge.
Vrai Faux

5. On suppose que pour tout n ∈ N, un 6 vn 6 0. Indiquer les assertions correctes.
Si la série

∑
un converge, alors la série

∑
vn converge.

Si la série
∑

vn converge, alors la série
∑

un converge.
Si la série

∑
vn diverge, alors la série

∑
un diverge.

Les séries
∑

un et
∑

vn sont de même nature.

6. On suppose que (vn) est à termes positifs et que un ∼ vn + 1
n . Dans ces conditions, la série

∑
un diverge.

Vrai Faux

7. On suppose que (un) est à termes positifs et que la série
∑

un converge. Dans ces conditions, la série
∑

(−1)nun
converge.

Vrai Faux

8. On suppose la série
∑

un convergente à termes positifs. Indiquer les assertions correctes.
lim
n→∞

un = 0

lim
n→∞

∞∑
k=n

un = 0

lim
n→∞

un+1

un
< 1

lim
n→∞

un+1

un
6 1

un = o
( 1
n2

)
un = o

(1
n

)
Remarque. Il n’y a pas de faute de frappe.

9. Si la série
∑

un est convergente, alors
∞∑
n=0

un =
∞∑
n=0

u2n +
∞∑
n=0

u2n+1.
Vrai Faux
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