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Les questions faisant apparaître le symbole ♣ peuvent présenter une ou plusieurs bonnes réponses. Les autres ont une
unique bonne réponse.

Soit E un espace vectoriel de dimension �nie n > 1.

1. Soient u un endomorphisme de E et λ une valeur propre de u. Le sous-espace propre de u pour la valeur propre
λ est l’ensemble des vecteurs propres de u pour la valeur propre λ.

Vrai Faux

2. ♣ Soit A ∈ Mn(R) une matrice. On note r le nombre de valeurs propres réelles deux-à-deux distinctes de A.
Indiquer la ou les assertion(s) correcte(s).

1 6 r r 6 n r = n

3. ♣ Soit u un endomorphisme de E. Indiquer la ou les assertion(s) correcte(s).∑
λ∈Sp u

dim Eλ(u) 6 n
∑

λ∈Sp u
dim Eλ(u) > n

∑
λ∈Sp u

dim Eλ(u) = n

4. Soient A ∈ Mn(C) diagonalisable, P ∈ Mn(C) inversible et D ∈ Mn(C) diagonale telles que P−1AP = D.
Si λ1, . . . , λn désignent les coe�cients diagonaux de D, alors les sous-espaces propres Eλ1(A), . . . ,Eλn(A) sont
supplémentaires dans Mn,1(C).

Vrai Faux

5. ♣ Parmi les endomorphismes suivants, indiquer lesquels sont diagonalisables.
les homothéties les projecteurs les symétries les nilpotents

6. Soit u un endomorphisme admettant une unique valeur propre λ. L’endomorphisme u est une homothétie.
Vrai Faux

7. ♣ Soit A ∈ M5(R) telle que rg(A− 2I5) = 1 et tr A = 6. Indiquer la ou les assertion(s) correcte(s).
2 est valeur propre

de A
4 est valeur propre

de A
A est diagonalisable A est inversible

8. Soit A ∈ Mn(K) une matrice triangulaire. La matrice A est diagonalisable si, et seulement si, elle est diagonale.
Vrai Faux

9. Soit u un endomorphisme de E. Les vecteurs propres de u appartiennent à son noyau ou à son image.
Vrai Faux

10. La somme de deux matrices diagonalisables de Mn(K) est diagonalisable.
Vrai Faux
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