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Analyse réelle : suites et fonctions d’une variable (révisions)

1. Suites réelles
Convergence et premieres propriétés. Suites extraites. Convergence des suites réelles et structure
d’ordre (passage a la limite dans une inégalité, théoréme des gendarmes, théoréme de la limite mo-
notone, suites adjacentes). Relations de comparaison. Equations récurrentes linéaires du premier et
second ordres a coefficients constants. Suites récurrentes u,,; = f(u,). Suites définies implicite-
ment.

2. Limites et continuité des fonctions d'une variable réelle
Lien limite-continuité. Caractérisation séquentielle de la limite/continuité. Théoréme de la limite
monotone. Théoréme des valeurs intermédiaires. Théoreme de la bijection. Image continue d’un
segment.

3. Dérivabilité des fonctions d’une variable réelle
Définition et premieéres propriétés. Théoremes de Rolle, des accroissements finis. Monotonie et dé-
rivation. Inégalité des accroissements finis. Application a la dérivabilité d’'un prolongement par
continuité. Théoréme fondamental du calcul différentiel et intégral. Formules de Taylor.

Pratique des développements limités (la composition est hors-programme mais a été vue sur des exemples
simples), manipulation des équivalents.

Analyse réelle : séries (révisions et compléments)
1. Définition et premiéres propriétés
Nature d’une série, somme d’une série convergente. Le terme général d’'une série convergente
tend vers 0, séries grossiérement divergentes. Restes d’une série convergente. Séries géométriques,
formule du binéme négatif, série harmonique alternée (a titre d’exemple), séries télescopiques.
Théoremes opératoires. Séries absolument convergentes. Toute série absolument convergente est
convergente. Lorsque ) u, est absolument convergente,
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2. Séries a termes réels positifs (a partir de jeudi)
Théoréme fondamental et séries de référence (séries géométriques, séries de Riemann). Théoréme
de comparaison. Comparaison aux séries de référence (« régles » de d’Alembert et de Riemann,
hors-programme). Série exponentielle.



